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Valor|Nota| 1. Dado el plano 7#:2x-3y+z-11=0, determinar:
25

a) La ecuacion de un plano 7', paralelo a = que contenga al punto A (1, 1, -2).
b) Las coordenadas del punto A’ simétrico de A respecto del plano 7.

a) Laecuacion del Plano Para|clo m'esdelaforma: 2x—3 y+ z4+k=0.Comodebe pasar por A, sus coordenadas deben cumPlir la ecuacion, es dectr:

2~l—§-]+(—2)+£=0 = Lzﬁ,lucgolaccuaciéncs. n':Zx—}y+z+§:O .

b El Punto de corte Mde larecta r Pchcnc]icu]ar a1y que pasa PorA conel Plano 7, es Punto medio _
o -
del segmento AA'. Hallamos la ecuacion de la recta rsabiendo que su vector de direccion es el vector i - —
x=1+2 _ M —
de direccion del P|ano won=2,30: r: y=1-31 . &
z=-2+1

El Punto M es la interseccion del P|ano Ty larectar Sustitugo enla ecuacion del Plano las ecuaciones Paramétricas de larecta:
2-(+2A)=3-(1-3A)+(2+ A1) =11=0 = 2+4A-3+9A-2+A—11=0 = KA-K=0 = A=I.

Por lo tanto las coordenadas del punto M son; M (3, -2, ~1). Como las coordenadas de M son la semisuma de las de A y lasde A’ (3, b, 0, tenemos que:

I+a 1+b —2+4c )
T=§ = a=j T=—7_ = b=-5 ; = = c=O,]uego A'(5,-5,0)].

Valor | Nota
25

2x+y+z=1
X+2y—-z=2

2. Dada la recta r :{

a) Hallar su vector de direccidn.
b) La ecuacién de la recta r’, paralela a r que pasa por P (1, 0, -2).

c) Ecuacion del plano 7 perpendicular a r que pasa por P.

ytz=l
x=0 = = y=i z=0 = A(0,10)
ly—z=1

1+ y+z=|

I+Zy—z=Z

a) Hallamos dos Puntos distintos de la recta:
x=l = { = y=0; z=-1 = B(,0-)

El vector de direccion es el vector v, :ﬂﬁzﬁ—OﬁA:(LO,—l)—(O,l,O) = |v, =(1-.=1].

b) Larecta r'tiene el mismo vector de direccion que ry pasa por P. Su ecuacion continua es: r:Tz =—].

o) Elvector normal del P|ano meselvector de direccion delarecta r, y sabemos que pasa por P, ]ucgo la ecuacion del Plano es:

nPX=0 = v o(x=1,y=0,z42)=0 = (-, -N(x=14,2+2)=0 = (x=N=I-y=1{z+2)=0 = |m:x=y-2-)=0




Valor| Nota | 3. Dados las rectas siguientes:
25 r.x—l_y—l_z .o kx+y =2k +1
Lol 1 0 27 |z=3
a) Determinar su posicion relativa segun los valores del parametro k.
b) Hallar a qué distancia estan una de la otra en el caso de ser paralelas.

a) Para estudiar ]a POSfCiéI’] rc]ativa CXP!’CSBITIOS Ias ecuaciones como intersecciones dC Planosy estudiamos Cl rango ACI sistema Formado PO!’ c”as:

g ! ! 2
—_— X—l=—y+ X+ y=
rd - I = fl{ J = f‘{ J

|
42 2 s 20 11 o)
- == . Lamatrizdel sistema es ! . Usamos el método de Gaus:
- Lotoo!l2k+
kx+ y=12k+1 00 1! 3
) =3
| ol) sik#l = fango(M):ﬁiran o(MA)=4 => las rectas se cruzan
| |
LR ok o - 1 10)2
F 0 0 110 sik=1 = | 9 0 0 : = rango(M)zZ;t/ango(MA)zﬁ = !asredassonparalelas
F-F L0 0 017 0 0 110
+ 2 0 0 053

b) Tenemos que hallar un punto en cada recta que estén enuna Perpendicu]ar comtin a ambas. Para ello hallamos un Plano Pchcndicular alas dos rectas y
los puntos de corte del P|ano conlas rectas. El vector normal al Plano ser el de direccion de ambas rectas quees: n= (-11,0). Elcgimos que pase por

P (1,0 con lo que ya sabemos donde cortaa la recta . Ese P]ano es:

n:—l-x+]-ﬂ+O-Z+L:O 5PasaPorP,luego —+1+k=0 = k=0 = 7r:—x+ﬂ:O

x+y=3
iy, _ b ) 23
Ha”amose[PuntodccortedclP|anonconlarcctarZ: {2—5 = 25=5 = y=z = X=E = Q=[E,ZJJ‘
m:=x+y=0

La distancia entre las dos Paralc|as es l<a distancia entre ]os Puntos Pg Q: c/(ﬁ A )= C/(P,Q) = \/(2—]] -{z—lj +(§_ o)l _ ﬁ
2 2 2

Valor|Nota | 4, a) Hallar la ecuacion del plano 7 que contiene al punto A (1, 1, -2) y a la
25

X+y—-2z=2
X-y+z=0

recta r: {

b) Hallar la ecuacién de la recta r’ que pasa por Ay B (2, 1, 0).
c) ¢Qué angulo forman la recta r' y el plano 7.
a) Hallamos dos Puntos de larecta rqucjunto al Punto Adeterminan el Plano A

y—lz=l ]+y—2_z=2 )
x=0 = = y=-1 z=-1 = P0,-1-1); x=1 = | = y=l z=0 = Q(,,0)

—y+z=0 —y+z=0

El Plano esta determinado porAy los vectores AP = (0,-2,-2)—(1,1,-2)=(—1,-3,0); AQ= (11,0)=(1,1-2)=(0,0,2) .

x=1 -1 0
Luego la ecuacion del P|anocs: T oy=1 ) 0 ]=0 = —6~(x—])+2~(ﬂ—l)=0 = |m:Hx+y+2=0
z+2 0 2
b) Elvector de direccion de r s el vector ﬂi =(2,1,0)=(11,-2)=(1,0,2) . Larecta r’Pasa PorA yb (Podemos usar el que qucramos)l [ucgo su
L Cx=1_ gl 742
ecuacion continuaes: |r':——=—=——
I 0 2

o) Elangulo ot entre una recta iy un plano es el complementario del angulo formado por las direcciones de la recta y la normal al plano. Elvector normal al
9 yunp P 2 P Y P
Plano Tes: n=(-3,1,0) . Calculamos el coseno del éngulo entre ambas direcciones:

-(=3)+0-1+2-0 - -
=15°6'15" =15°6'5"-90={25°6'15"
o e st R ws[ﬁf] o




